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摘 要 :研究 了 Smarandache 复合 本 数 的 均值 性 质 , 并 用 解析 方法 得 到 了 其 均值 的 2 个 渐 近 公式 ， 
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1 问题 的 提出 

对 于 任意 的 正 整数 ,著名 的 Smarandache 函数 SCz) 定义 为 最 小 的 正 整 数 交 , 即 SCz) 一 min{zmz:z | 
jl E N) ,该 数列 的 前 几 项 为 1,2,3,4,5,3,7,4,6,5,11,4,13,7,5,6,17,6,19,6,7,…. 从 SGCz) 的 定义 
和 性 质 很 容易 推断 , 对 于 任意 正 整 数 ”, 若 它 的 标准 素 因 数 分 解 式 是 ”= 好 2…p， 则 有 SCz) 一 
max{SCD8 ))， 关于 画 数 SCz) 的 性 质 , 不 少 学 者 进行 了 研究 ,文献 [1] 中 研究 了 SGz) 的 值 分 布 性 质 ,文献 
L2-7] 中 也 进行 了 研究 ,获得 较 好 的 结 

文献 L7] 研究 了 Smarandache 画 数 的 值 分 布 性 质 ,获得 下 面 更 深刻 的 结果 : 设 P(>z) 表示 ”最 大 素 因 
数 ,对 于 任意 整数 zx > 1, 有 渐进 公式 : 


20SC0D 一 PC 全 FO( 翅 一 ). 
3ln 工 


笔者 研究 了 画 数 S4( 六 和 冯 2 的 均值 ,并 得 到 几 个 有 趣 的 渐 近 公式 , 即 证 明了 下 面 的 结论 ; 
定理 1 设 是 &1 0 过 盖 1, 有 近似 公式 
so 人 


R 十 1 ln 工 ln 过” 

定理 2 设 是 & 壹 1 给 定 正 整数 ， 对 于 任意 实数 zx 过 1, 有 近似 公式 
SG) 25(CR 十 1) 这 

它 1 有 十 1 nx NE 有 


2 ” 几 个 引 理 


引 理 1 “对 于 任意 正 整 数 ", 如 果 它 的 标准 素 因 数 分 解 式 是 ”一 六 4 …j， 设 PC2z) 表示 7 的 最 大 素 
因子 ,那么 ; 


(|i) 若 已 之 va , 则 SCz) 一 已 COz); 
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(ii) 若 ? 一 ADD ,2 思 5 写 全 1 的 记 ,PP ，, 两 两 互 素 , 则 SCz) 王 PCz); 
(ii)》 若 7 一 p: 且 之 全 有, 则 SG) 一 2PCo)， 


证 明 见 文献 [7]. 
引 理 2 “对 于 任意 正 整 数 ”, 若 它 的 标准 素 因 数 分 解 式 是 7” 一 2 ]2 …p2, 则 有 SC) 一 max(SCO5 ) ). 
证 明 见 文献 L7]. 


引 理 3 “对 于 任何 实数 zx >1, 有 渐 近 公式 
roO= 习 1- 疡 和 二 人 一) ， 


全 本 


其 中 元 (Z) 表示 不 超过 人 的 所 有 素数 的 个 数 ,二 (2z 一 1) 1 一 1，2,，3，……,R. 
证 明 可 参阅 文献 L8]. 


3 ”定理 的 证 明 
3. 1 定理 1 的 证 明 

现 将 区 间 [L1,z] 中 的 所 有 正 整数 分 成 2 个 集合 A,B, 其 中 人 A 是 满足 那些 存在 素数 2 ,使 得 | mm, 且 刀 
>v7 的 整数 ”的 集合 ,而 也 是 包含 区 间 [1,>] 中 不 属于 集合 A 的 那些 正 整数 ”的 集合 .由 A,B 的 定义 有 


23/ 7) 5 (Cz) 十 这 (7)， 


现 利 用 引 理 1, 下 面 逐 一 计算 : 
(| ) 对 于 任意 的 ”这 1 且 ”EA, 因 已 >vm , 故 7” 的 标准 分 解 式 中 最 大 素数 忆 的 次 数 为 1 ,不 妨 设 7 
一 mp 且 和 的 所 有 素 因 子 v 满足 g 一 ,由 于 一 只 时 SC 过 地 ln 因此 有 


本 
六 JpAH1 
ee 2 过 -十 O(>， >)， 思 0) 一 
ia < “< (十 1D)n 六 VE 
浆 寻 1 中 攻守 二 1 沁 雹 全 1 
sy & 二 1 lnxz | 是 过 


(Ci) 若 2zE 了 ,此 时 有 7 一 72j ,由 于 之 vVm 时 SCz) 去 723 ln ,因此 有 


之 > (CD) < ln 一 艺 之 ， (7z)ln4(C7zp ) 一 0 (二 inez 这- < 二 ln4z 


由 Cj |) 和 (ii) 立即 得 到 


本 _ 5CR 二 1) ， 六 1 六 他 
光 (7) 一 ， (Gz) 十 包 人 


这 就 完成 了 定理 1 的 证 明 ， 
3. 2 定理 2 的 证 明 
应 用 Abels 求 和 公式 ,和 


亚 se -yet 去 ( 忆 S CD)dy 一 二 全 ， ee 
由 人 
0( 庆 二 | 下 do 产 -dy)= 
人 (下 转 第 15 页 ) 


第 5 期 游 兴 中 ,等 : 恰 有 7 个 极 大 子 群 的 有 限 群 上 


定理 2 中 的 (ji ) 至 (CV ) -型 群 . 
这 样 就 证 明了 定理 3 成 立 . 
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Smarandache Involving Function and Its Asymptotic Formula 


HUANG Wei 
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Abstract:The hybrid mean value of divisor products function was studied and two asymptotic formula of 
this function was given by using the analytic methods. 
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